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Fonctions réelles de la variable réelle – Formules de Taylor

Théorème de Taylor avec reste intégral :

Soient I  un intervalle , n∈N , f : IR une fonction de classe C n1  sur I , a ,b ∈I 2 . On a alors :
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Théorème : formule de Taylor-Lagrange :

Soient I  un intervalle , n∈N , f : IR une fonction de classe Cn1  sur I , a ,b ∈I 2 . On a alors :
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Preuve :

∣f n1∣ est continue sur le segment [a ,b ] donc elle est bornée ⇒ ∃M∈R  tel que sup
[a ,b ]

∣f n1∣=M

∣f b−∑
k=0

n
b−a k

k !
f k a∣=∣∫

a

b
b−x n

n!
f n1 x dx∣

si ab : ∫
a

b

∣b−x n

n! ∣∣ f n1
x ∣dx∫

a

b

∣b− x n

n! ∣M dx=[−b−x n1

n1!
M ]

a

b

=
b−an1

n1!
M=

∣b−a∣n1

n1!
M

si ab : ∫
b

a

∣ x−bn

n! ∣∣ f n1x ∣dx∫
b

a

∣x−b n

n! ∣M dx=[ x−bn1

n1!
M ]

b

a

=
a−bn1

n1!
M=

∣b−a∣n1

n1!
M

Théorème : formule de Taylor-Young :

Soient I  un intervalle, n∈N f : IR  une fonction de classe C n  sur I, a∈ I . On a alors :
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Remarque :
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